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IX. osztaly — II. fordulé

1. feladat. A valos szamok halmazan oldd meg a kovetkezs egyenletrendszert:
(22 +2)(y? + 2) = 2(y + 2)?
(y* +2)(2> +2) =2(2 + x)?
(2 +2)(z* +2) = 2(z +y)

2. feladat. Igazold, hogy a 2019, 20192019, ..., 20192019...2019 szamok koziil van olyan, amelyik
2022 db 2019-es

oszthato 2021-gyel!

3. feladat. Az ABC'D konvex négyszoghen legyen M az atlok metszéspontja. Igazold, hogy

a) VAM - BM +/OM - DM < +/(AM + MC) - (BM + MD);

b) VTams +VIsnuce +VIenwp +vVIbvma < 2v/Tapep.

4. feladat. Felirjuk a tablara 1-t6l 2020-ig az Osszes természetes szamot. Letordliink két olyan
szamot, melyek kiilonbsége oszthato 3-mal, és helyettiik a két szam Osszegét irjuk fel. Ezt az eljarast
addig ismételjiik, ameddig lehetséges. Igazold, hogy az eljaras végén a tabldn pontosan két szam
marad!

5. feladat. Az ABCD négyzet oldalain felvessziik az M € (CD) és N € (BC) pontokat, melyekre
DM CN T 9
Ve - NB- k. Hatarozd meg a k arany értékét ugy, hogy Tf;; =3 ahol {P} = DN N AM.

6. feladat. Legyen z egy olyan valos szam, amelyre 23 + 2z és 2% + 3z racionalisak. Igazold, hogy
az x racionalis szam!

Megjegyzés: Minden feladat kotelezs és 10 pontot ér. Munkaidé 4 ora.
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